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Problema 1.- 

Se consideran 17 números enteros positivos tales que ninguno de ellos tiene un factor primo mayor que 7. 

Demuestra que hay al menos una pareja de estos números cuyo producto es un cuadrado perfecto. 

 

Problema 2.- 

Demuestra que para todo 𝑛 ≥ 2 se puede encontrar una sucesión de números naturales  

𝑎1 , 𝑎2 , … , 𝑎𝑛  tales que 𝑎1
2 + 𝑎2

2 + ⋯ + 𝑎𝑛
2  es un cuadrado perfecto. 

 

Problema 3.- 

Halla todas las ternas de reales 𝑎, 𝑏, 𝑐 tales que: 

(22𝑎 + 1)(22𝑏 + 2)(22𝑐 + 8) = 2𝑎+𝑏+𝑐+5 
 

Problema 4.- 

𝐴𝐵𝐶 es un triángulo en el cual 𝐴𝐶 ≠ 𝐵𝐶.   

O es el centro de la circunferencia Γ circunscripta al triángulo ABC. 

La recta tangente a  Γ trazada por 𝐶 corta a la recta 𝐴𝐵 en 𝑀. 

La recta perpendicular a 𝑂𝑀 trazada por 𝑀 corta a las rectas 𝐵𝐶 y 𝐴𝐶 en los puntos 𝑃 y 𝑄, respectivamente. 

Demuestra que los segmentos 𝑃𝑀 y 𝑀𝑄 son iguales. 

 

 

 

 

JUSTIFICA TODAS LAS RESPUESTAS 
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