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PROBLEMA 1  

Se considera el polinomio 𝑃(𝑥) = 𝑥3 + 𝑎𝑥 + 𝑏 con 𝑎 y 𝑏 enteros.  

Sabiendo que existen dos números enteros 𝑦, 𝑧  para los cuales 𝑃(𝑦) − 𝑃(𝑧) es múltiplo de 3 pero no de 9, 

demostrar que el coeficiente 𝑎 no es múltiplo de 3. 

 

PROBLEMA 2 

Sea 𝐴𝐵𝐶 un triángulo isósceles con 𝐴𝐶 = 𝐴𝐵 y sean 𝑋, 𝑌, 𝑍 los puntos de tangencia del incírculo con los 

lados 𝐵𝐶, 𝐶𝐴, 𝐴𝐵 respectivamente.  

Si 𝐶𝑍 corta al incírculo en 𝐿 y Z y 𝑌𝐿 corta a 𝐵𝐶 en 𝑀, demostrar que 𝑋𝑀 = 𝑀𝐶. 

 

PROBLEMA 3 

Sea 𝑛 un número entero positivo.  

Demostrar que n divide a 𝐶𝑚
𝑛  ∀ 𝑚 = 1, … , 𝑛 − 1 si y sólo si 𝑛 es un número primo. 

  

 

PROBLEMA 4 

Consideramos 2016 polinomios de grado 4 tales que todas sus raíces y su coeficiente principal pertenecen al 

conjunto 𝐶 = {1, 2, 3, 4, 5, 6}.  

Hallar el máximo número de veces que es posible asegurar que fue considerado un mismo polinomio. 
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